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ΘΕΜΑ  1o  

α. 

 

xi 

 

νi 

 

fi 

Σχετική  

συχνότητα 

fi% 

Αθροιστική  

συχνότητα  

 

xiνi 

0 20 0,4 40 20 0 

1 15 0,3 30 35 15 

2 5 0,1 10 40 10 

3 10 0,2 20 50 30 

Αθροίσµατα 50 1 100 ………. 55 

 

β.  

x  = 
k

i i

i 1

1
x

=

ν
ν∑  =  

55

50
 = 1,1 

γ.  

δ = 
25 ή 26 ή

2

η ηπαρατ ρηση+ παρατ ρηση
 = 

1 1

2

+
 = 1 

δ.  

R = 3−0 = 3   

Oπότε    10 x + δ – 4R = 10·1,1 + 1−4·3 = 11 + 1 – 12= 0 

 

 

ΘΕΜΑ  2o  

α.  

x 1
lim f (x)

+→
=

2

x 1

x x
lim

x 1+→

−
−

=  
0

0

 
 
 

= 
x 1

x(x 1)
lim

x 1+→

−
−

=
x 1
lim x

+→
=1 

β.  

x 1
lim f (x)

−→
=

x 1
lim(2 x 3)

−→
λ − = 2λ·1−3= 2λ – 3 

γ.  

Θα πρέπει να ισχύει     
x 1
lim f (x)

+→
=

x 1
lim f (x)

−→
  ⇔   1 = 2λ – 3   

                                                                               2λ = 4  

                                                                                λ = 2  

 

 



2 

 

 

δ.  

Για  λ = 2   και   x ≤ 1,   έχουµε   f(x) = 4x−3,   οπότε  f(−1)= −4−3 = −7 

                                                                             και      f(2) = 
22 2

2 1

−
−

= 2   

Άρα   Κ = 2f(2) −3f(−1) = 2·2−3·(−7) = 4 + 21 = 25  

 

 

ΘΕΜΑ  3o  

α.  

f ΄(x) = ( x
3−3x + 2)΄= (x

3
)΄−  (3x)΄+2΄ = 3x

2
 – 3 

β.  

f ΄΄(x) = (3x
2
 – 3)΄= (3x

2
)΄−3΄ = 6x−0 = 6x  

γ.  

f ΄(0) = 3·0
2
 – 3 = −3  ,     f ΄΄(1) = 6·1= 6  

Άρα    (α−1)f ΄(0) + 4f ΄΄(1) = 27     ⇔     (α−1) (−3) + 4·6 = 27  

                                                                    −3α +3 + 24 = 27  

                                                                    −3α = 0 

                                                                      α = 0  

 

ΘΕΜΑ  4o  

α.  

Πρέπει να ισχύει  x > 0  εποµένως το πεδίο ορισµού της f  είναι το   Α = (0 ,  + ∞)  

β.  

f ΄(x) = (lnx−x−1)΄ = (lnx)΄−  (x)΄−1΄ = 
1

x
−1−0  =  

1 x

x

−
 

γ.  

f ΄(x) = 0    ⇔    
1 x

x

−
 = 0     ⇔     x = 1  

           Πρόσηµο της f ΄ και µονοτονία της f   

 

 

 

 

Από τον πίνακα βλέπουµε ότι,  η συνάρτηση f  είναι γνησίως αύξουσα στο διάστηµα  

(0 , 1]  και  γνησίως φθίνουσα στο [1,  + ∞)  

δ.   

Επειδή  2008 και 2009∈[1,  + ∞)  στο οποίο η f  είναι γνησίως φθίνουσα,  

και  2008 < 2009,  θα είναι   f (2008) > f( 2009)   ⇔   

                                              ln2008 –2008−1 > ln2009 –2009 −1   ⇔  

                                              ln2008 –2009 > ln2009 –2010  

 

x 0                 1               + ∞ 

f΄           +       0       −        

 f                     |                


